
Âûåçäíàÿ îëèìïèàäà ïî ìàòåìàòèêå 9 êëàññ

Ì9.1 Âîêðóã êðóãëîãî ñòîëà ñèäÿò ïÿòíàäöàòü ÷åëîâåê � êàæäûé ëèáî Ðûöàðü, ëèáî Ëæåö.
Ðûöàðü âñåãäà ãîâîðèò ïðàâäó, Ëæåö � âñåãäà ëæåò. Èõ ñïðîñèëè: ¾Êòî ñèäèò ñïðàâà îò òåáÿ?¿.
Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî èç íèõ ìîãëè îòâåòèòü: ¾Ëæåö¿?

Ì9.2 Ê ïðîèçâåäåíèþ òð¼õ ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë ïðèáàâèëè íàòóðàëüíîå ÷èñ-
ëî n, áîëüøåå 1, è ïîëó÷èëè ïðîñòîå ÷èñëî. Êàêîå íàèìåíüøåå n ìîæåò óäîâëåòâîðÿòü ýòîìó
óñëîâèþ?

Ì9.3 Èçâåñòíî, ÷òî ðàçíîñòü êîðíåé êâàäðàòíîãî óðàâíåíèÿ x2 +ax+b = 0 ðàâíà 2. Äîêàæèòå,
÷òî b+ 2 6

√
a2 + b2.

Ì9.4 Â íåðàâíîáåäðåííîì îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíû âûñîòû AP è CQ.
Áèññåêòðèñà óãëà ABC ïåðåñåêàåò AP â òî÷êå E è CQ â òî÷êå F . Äîêàæèòå, ÷òî AE · QF =
= PE · CF .

Ì9.5 Íà äîñêå íàïèñàíû ÷èñëà 4, 7 è 13. Ðàçðåøàåòñÿ çà îäíó îïåðàöèþ èçìåíèòü îäíî èç ÷èñåë
íà äîñêå ñëåäóþùèì îáðàçîì: ñíà÷àëà îíî óäâàèâàåòñÿ, à çàòåì èç óäâîåííîãî ÷èñëà âû÷èòàåò-
ñÿ ëþáîå èç äâóõ îñòàâøèõñÿ ÷èñåë. Ïîëó÷åííûé ðåçóëüòàò çàïèñûâàåòñÿ âìåñòî çàìåíÿåìîãî
÷èñëà. Ìîæåò ëè â ðåçóëüòàòå òàêèõ îïåðàöèé íà äîñêå ïîÿâèòüñÿ ÷èñëî: à) 2016, á) 2017?
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