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Çàäà÷è äëÿ 9 êëàññà

1. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî n > 3 ñóùåñòâóåò n-óãîëüíèê, ó êîòîðîãî
íèêàêèå äâå äèàãîíàëè íå ïàðàëëåëüíû.

2. Ñóììà òð¼õ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë ðàâíà 100. Êàêîå íàèìåíüøåå âîçìîæ-
íîå çíà÷åíèå ìîæåò ïðèíèìàòü ÍÎÊ ýòèõ ÷èñåë?

3. Êàæäûé èç òð¼õ çåìëåêîïîâ, ðàáîòàÿ â îäèíî÷êó, ìîæåò âûðûòü òðàí-
øåþ çà öåëîå ÷èñëî äíåé. À åñëè òó æå òðàíøåþ îíè áóäóò ðûòü âñå
âòðî¼ì, íà ýòî ó íèõ óéä¼ò ñîîòâåòñòâåííî íà 2, 5 è 10 äíåé ìåíüøå, ÷åì
ïðè ðûòüå âäâî¼ì (ò.å. áåç ïåðâîãî, âòîðîãî è òðåòüåãî ñîîòâåòñòâåí-
íî). Çà ñêîëüêî äíåé ìîæåò âûêîïàòü òðàíøåþ ñàìûé ìåäëåííûé èç
íèõ?

4. Àíäðåé ïåðåìíîæèë äâà ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñëà è ïî-
ëó÷èë â íåêîòîðîé ñèñòåìå ñ÷èñëåíèÿ äâóçíà÷íîå ÷èñëî, çàïèñûâàåìîå
äâóìÿ ïîñëåäîâàòåëüíûìè öèôðàìè, íå ïðåâîñõîäÿùèìè 9. Íàéäèòå
ýòè öèôðû.

5. Äàí êâàäðàò 100×100 áåç óãëîâîé êëåòêè. Ìîæíî ëè ðàçðåçàòü åãî íà
33 ôèãóðû, ó êîòîðûõ îäèíàêîâûå ïëîùàäè è îäèíàêîâûå ïåðèìåòðû?

6. Íàéäèòå âñå íàòóðàëüíûå a, b è c, äëÿ êîòîðûõ 2a − 2b − 2b+c = 2014.

7. Â òàáëèöå 30× 30 êëåòîê ïîñòàâëåíî 162 ïëþñà è 144 ìèíóñà (â êàæ-
äîé êëåòêå íå áîëåå îäíîãî çíàêà) òàê, ÷òî â êàæäîé ñòðîêå è êàæäîì
ñòîëáöå òàáëèöû ñòîèò íå áîëåå 17 çíàêîâ. Äëÿ êàæäîãî ïëþñà ïîä-
ñ÷èòàëè, ñêîëüêî ìèíóñîâ íàõîäèòñÿ â òîé æå ñòðîêå. Äëÿ êàæäîãî
ìèíóñà ïîäñ÷èòàëè, ñêîëüêî ïëþñîâ íàõîäèòñÿ â òîì æå ñòîëáöå. Êà-
êîå íàèáîëüøåå çíà÷åíèå ìîæåò èìåòü ñóììà íàéäåííûõ ÷èñåë?

8. Â òðåóãîëüíèêå ABC âûáðàíà òî÷êà D íà ñòîðîíå AB òàê, ÷òî óãëû
ACD è ABC ðàâíû. Ïóñòü S � öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðå-
óãîëüíèêà BCD. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè A, C, S è ñåðåäèíà BD ëåæàò
íà îäíîé îêðóæíîñòè.

9. Òðåóãîëüíèêè ABC è A1B1C1 òàêîâû, ÷òî sinA = cosA1, sinB =
cosB1, sinC = cosC1. Êàêèå çíà÷åíèÿ ìîæåò ïðèíèìàòü íàèáîëüøèé
èç øåñòè óãëîâ?

10. Ïóñòü H � òàêàÿ òî÷êà âíóòðè òðåóãîëüíèêà ABC, ÷òî ∠HAB =
∠HCB è ∠HBC = ∠HAC. Äîêàæèòå, ÷òî H � òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ
âûñîò òðåóãîëüíèêà ABC.


