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1. (25 б.) Известно, что  𝑡𝑡𝑡𝑡 𝛼𝛼 + 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝛼𝛼 = 𝑎𝑎и 𝛼𝛼 ∈ (0,𝜋𝜋/2). Найти  1
sin 𝛼𝛼

+ 1
cos 𝛼𝛼

. 

2. (25 б.) В окружности 𝜔𝜔проведен диаметр 𝐴𝐴𝐴𝐴 и на этом диаметре зафиксирована 
точка 𝑋𝑋. Точка 𝑃𝑃 лежит на окружности 𝜔𝜔и не совпадает с точками 𝐴𝐴и 𝐵𝐵. Докажите, 
что отношение 

𝑡𝑡𝑡𝑡 ∠𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴
𝑡𝑡𝑡𝑡 ∠𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃

 

не зависит от выбора точки 𝑃𝑃. 

3. (25 б.) Решите уравнение 

2(𝑥𝑥 − 6) =
𝑥𝑥2

�1 + √𝑥𝑥 + 1�
2. 

4. (25 б.) Известно, что 𝑎𝑎– нечетное целое число, а 𝑥𝑥1и 𝑥𝑥2–корни уравнения 𝑥𝑥2 + 𝑎𝑎𝑎𝑎 −
1 = 0. Доказать, что при любом целом 𝑛𝑛 ≥ 0числа 𝑥𝑥1

𝑛𝑛 + 𝑥𝑥2
𝑛𝑛и𝑥𝑥1

𝑛𝑛+1 + 𝑥𝑥2
𝑛𝑛+1–целые и 

взаимно простые. 
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