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Çàäà÷è äëÿ 10 êëàññà

Ïîæàëóéñòà, íå çàáóäüòå îáîñíîâàòü îòâåòû.

1. Âñå âåðøèíû 789-óãîëüíèêà îòìå÷åíû êðàñíûì öâåòîì, à âíóòðè íåãî ëåæàò åù¼ 615
êðàñíûõ òî÷åê. Íèêàêèå òðè êðàñíûõ òî÷êè íå ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé. Ìíîãîóãîëü-
íèê ðàçáèò íà òðåóãîëüíèêè, âåðøèíàìè êîòîðûõ ÿâëÿþòñÿ âñå êðàñíûå òî÷êè, è òîëü-
êî îíè. Ñêîëüêî ýòèõ òðåóãîëüíèêîâ?

2. Êàêîå ìàêñèìàëüíîå çíà÷åíèå ìîæåò ïðèíèìàòü íàèáîëüøèé îáùèé äåëèòåëü ÷èñåë
n2 + 3 è (n+ 1)2 + 3, ãäå n � íàòóðàëüíîå ÷èñëî?

3. Äèàãîíàëè ãðàíåé ïî÷òîâîãî ÿùèêà ðàâíû 4, 6 è 7 äåöèìåòðàì. Ïîìåñòèòñÿ ëè ìÿ÷
äèàìåòðîì 2 äåöèìåòðà â òàêîé ÿùèê?

4. Íà ñòîðîíàõ AB è BC òðåóãîëüíèêà ABC âûáðàíû òî÷êè X è Y òàê, ÷òî AX = BY .
Ïðè ýòîì òî÷êè A, X, Y è C ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè. B1 � îñíîâàíèå áèññåêòðèñû
óãëà B. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìûå XB1 è Y C ïàðàëëåëüíû.

5. Àëåêñåé ðåøèë êóïèòü òðè êîìïëåêòà ðåäêèõ ìàðîê (äëÿ ñåáÿ è äâóõ äðóçåé). Îäèí
êîìïëåêò ñîñòîèò èç òð¼õ ìàðîê À, Á è Â. Â èíòåðíåòå îí íàø¼ë òðè ìàãàçèíà, íî
êàæäûé èç íèõ ïðîäàâàë ìàðêè ïàðàìè. Ïåðâûé ìàãàçèí ïðîäàâàë êîìïëåêò ¾ìàðêà
À + ìàðêà Á¿ çà 200 ðóáëåé, âòîðîé ïðîäàâàë êîìïëåêò ¾ìàðêà Á + ìàðêà Â¿ çà
300 ðóáëåé, à â òðåòüåì êîìïëåêò ¾ìàðêà Â + ìàðêà À¿ ñòîèë x ðóáëåé. Àëåêñåé
ïîäñ÷èòàë ìèíèìàëüíîå êîëè÷åñòâî äåíåã, íåîáõîäèìîå äëÿ ïîêóïêè. Ïîòîì, îäíàêî,
îí ïîäóìàë, ÷òî õîòåë áû ïîñåòèòü òîëüêî äâà êàêèõ-íèáóäü ìàãàçèíà èç ýòèõ òð¼õ.
Èç-çà ýòîãî óñëîâèÿ ìèíèìàëüíî íåîáõîäèìîå êîëè÷åñòâî äåíåã óâåëè÷èëîñü íà 120
ðóáëåé. ×åìó ìîã ðàâíÿòüñÿ x?

6. Ïðåäñòàâüòå äâó÷ëåí 6x4 + 5 â âèäå ñóììû êâàäðàòîâ êàê ìîæíî áîëüøåãî ÷èñëà
ìíîãî÷ëåíîâ ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè.

7. Ñîñòàâèòåëè îëèìïèàäû ãîëîñîâàíèåì îïðåäåëÿþò, êàêóþ èç çàäà÷ (À èëè Á) ïîìå-
ñòèòü â âàðèàíò. Äëÿ ýòîãî âñå ñîñòàâèòåëè ïî î÷åðåäè (â àëôàâèòíîì ïîðÿäêå) ñîîá-
ùàþò, êàêàÿ èç çàäà÷ èì áîëüøå íðàâèòñÿ. Â ðåçóëüòàòå ãîëîñîâàíèÿ îêàçàëîñü, ÷òî
çàäà÷à À ¾ïîáåäèëà¿ ñî ñ÷¼òîì 11:5, ïðè÷¼ì â êàæäûé ìîìåíò îíà èìåëà õîòÿ áû âäâîå
áîëüøå ãîëîñîâ, ÷åì çàäà÷à Á. Ñêîëüêèìè ñïîñîáàìè ìîãëî ïðîõîäèòü ãîëîñîâàíèå?


