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Çàäà÷è äëÿ 5 êëàññà

1. Ïðèäóìàéòå ïÿòü ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, ïðîèçâåäåíèå êîòîðûõ ðàâíî 1000.

Ðåøåíèå. Çàìåòèì, ÷òî 1000 = 10 · 10 · 10 = 2 · 5 · 2 · 5 · 2 · 5 = 1 · 2 · 5 · (2 · 2) · (5 · 5) = 1 · 2 · 5 · 4 · 25.
Îòâåò: 1, 2, 4, 5, 25.

2. Êàæäàÿ êëåòêà äîñêè 10×10 ïîêðàøåíà â ñèíèé èëè áåëûé öâåò. Íàçîâ¼ì êëåòêó ðàäîñòíîé, åñëè

ðîâíî äâå ñîñåäíèõ ñ íåé êëåòêè ñèíèå. Çàêðàñüòå äîñêó òàê, ÷òîáû âñå êëåòêè áûëè ðàäîñòíûìè.

(Êëåòêè ñ÷èòàþòñÿ ñîñåäíèìè, åñëè èìåþò îáùóþ ñòîðîíó.)

Ðåøåíèå. Íàïðèìåð, òàê.

3. Âîò çàäà÷à èç çàäà÷íèêà Ñ. À. Ðà÷èíñêîãî (êîíåö XIX âåêà): ¾Ñêîëüêî äîñîê äëèíîþ â 6 àðøèí,

øèðèíîþ â 6 âåðøêîâ íóæíî, ÷òîáû çàìîñòèòü ïîë â êâàäðàòíîé êîìíàòå, êîåé ñòîðîíà � 12

àðøèí?¿ Îòâåò ê çàäà÷å: 64 äîñêè. Óñòàíîâèòå ïî ýòèì äàííûì, ñêîëüêî âåðøêîâ â àðøèíå.

Ðåøåíèå. Ïëîùàäü êîìíàòû ñîñòàâëÿåò 12 · 12 = 144 êâàäðàòíûõ àðøèíà. Çíà÷èò, ïëîùàäü

êàæäîé äîñêè ðàâíà 144/64 = 2,25 êâàäðàòíûõ àðøèíà. Ïîñêîëüêó äëèíà äîñêè 6 àðøèí, òî å¼

øèðèíà äîëæíà áûòü 2,25/6 = 3/8 = 6/16 àðøèíà. Òàêèì îáðàçîì, 6 âåðøêîâ ñîñòàâëÿþò 6/16
àðøèíà, çíà÷èò, 1 âåðøîê � ýòî 1/16 àðøèíà.

Äðóãîå ðåøåíèå. Çàìåòèì, ÷òî îáùàÿ ïëîùàäü äîñîê, ïîêðûâàþùèõ êîìíàòó, íå çàâèñèò îò èõ

ðàñïîëîæåíèÿ. Ïîýòîìó ìîæíî ñ÷èòàòü, ÷òî îíè ëåæàò â äâà ðÿäà ïî 32 äîñêè â êàæäîì ðÿäó.

Äëèíà êàæäîãî ðÿäà ðàâíà ñòîðîíå êîìíàòû (12 àðøèí), â òî æå âðåìÿ îíà â 32 ðàçà áîëüøå, ÷åì

øèðèíà äîñêè (6 âåðøêîâ). Çíà÷èò, 12 àðøèí â 32 ðàçà áîëüøå, ÷åì 6 âåðøêîâ. Ïîýòîìó 6 àðøèí

â 16 ðàç áîëüøå, ÷åì 6 âåðøêîâ, òî åñòü àðøèí â 16 ðàç áîëüøå, ÷åì âåðøîê.

Îòâåò: â àðøèíå 16 âåðøêîâ.

4. Íà ïîëÿíå íà ðàññòîÿíèè 20 ìåòðîâ îäíà îò äðóãîé ðàñòóò äâå åëè âûñîòîé ïî 30 ìåòðîâ. Âåòêè

åëåé ðàñòóò î÷åíü ãóñòî, è ñðåäè íèõ åñòü íàïðàâëåííûå òî÷íî íàâñòðå÷ó äðóã äðóãó, à äëèíà

êàæäîé âåòêè âäâîå ìåíüøå ðàññòîÿíèÿ îò íå¼ äî âåðøèíû. Ïàóê ìîæåò ïîëçòè ïî ñòâîëó (ââåðõ

èëè âíèç ñòðîãî ïî âåðòèêàëè), ïî âåòêàì (ñòðîãî ïî ãîðèçîíòàëè), ëèáî ñïóñêàòüñÿ âåðòèêàëüíî

âíèç ïî ïàóòèíå ñ îäíîé âåòêè íà äðóãóþ. Êàêîå íàèìåíüøåå ðàññòîÿíèå åìó ïðèä¼òñÿ ïðîïîëçòè,

÷òîáû äîáðàòüñÿ ñ âåðøèíû îäíîé åëè íà âåðøèíó äðóãîé?

Ðåøåíèå. Ïî ðèñóíêó âèäíî, ÷òî âåòâè åëåé ïåðåñåêàþòñÿ íà âûñîòå íå áîëåå 10 ìåòðîâ îò çåìëè.

Äåéñòâèòåëüíî, íà ýòîé âûñîòå ðàññòîÿíèå äî âåðõóøêè � 20 ìåòðîâ, ïîýòîìó äëèíà êàæäîé âåòêè

20/2 = 10 ìåòðîâ, è ñóììàðíàÿ äëèíà âåòîê äâóõ åëåé êàê ðàç ðàâíà ðàññòîÿíèþ ìåæäó íèìè.

Ïîýòîìó ïàóê â ëþáîì ñëó÷àå äîëæåí ñïóñòèòüñÿ íà âûñîòó 10 ìåòðîâ, à ïîòîì ïîäíÿòüñÿ. Çíà÷èò,



åìó íàäî ïðåîäîëåòü íå ìåíåå 40 ìåòðîâ ïî âåðòèêàëè. Åù¼ íóæíî ïðîéòè õîòÿ áû 20 ìåòðîâ ïî

ãîðèçîíòàëè. Èòîãî åãî ïóòü ñîñòàâèò õîòÿ áû 60 ìåòðîâ. Çàìåòèì, ÷òî ñóùåñòâóåò ìíîãî ïóòåé

äëèíû 60 ìåòðîâ (íà ðèñóíêå îäèí èç íèõ ïîêàçàí ÷¼ðíûì öâåòîì).

Âîçìîæíî äðóãîå ïîíèìàíèå çàäà÷è, ïðè êîòîðîì ïóòü, êîòîðûé ïàóê ïðîäåëàë âíèç ïî ïàóòèíå,

íå ó÷èòûâàåòñÿ (îí ïàäàåò, à íå ïîëç¼ò). Òîãäà îòâåò ðàâåí 40 ìåòðàì (20 ïî ãîðèçîíòàëè è 20

ââåðõ).

5. Ó Íèêèòû åñòü âîëøåáíàÿ áàíêà. Åñëè â áàíêó ïîëîæèòü n êîíôåò è çàêðûòü íà ÷àñ, òî êîëè÷åñòâî
ëåæàùèõ â íåé êîíôåò óâåëè÷èòñÿ íà ñóììó öèôð ÷èñëà n. Íàïðèìåð, åñëè áûëî 137 êîíôåò, òî

ñòàíåò 137 + 1 + 3 + 7 = 148. Êàêîå ìàêñèìàëüíîå êîëè÷åñòâî êîíôåò Íèêèòà ìîæåò ïîëó÷èòü çà
20 ÷àñîâ 16 ìèíóò, åñëè âíà÷àëå ó íåãî îäíà êîíôåòà?

Ðåøåíèå. Íóæíî ñòðåìèòüñÿ ê òîìó, ÷òîáû ïî èñòå÷åíèè êàæäîãî ÷àñà êîëè÷åñòâî êîíôåò áûëî

êàê ìîæíî áîëüøå. Íî ýòî íå çíà÷èò, ÷òî âñå êîíôåòû íàäî âñåãäà êëàñòü â áàíêó. Íàèáîëüøàÿ

ñóììà öèôð (òî åñòü íàèáîëüøèé ïðèðîñò ÷èñëà êîíôåò) ïîëó÷àåòñÿ ó ÷èñëà, â êîòîðîì âñå öèôðû

(êðîìå ïåðâîé) � äåâÿòêè.

1 ÷àñ: 1+1=2

2 ÷àñ: 2+2=4

3 ÷àñ: 4+4=8

4 ÷àñ: 8+8=16

5 ÷àñ: (êëàä¼ì 9 êîíôåò) 16+9=25

6 ÷àñ: (êëàä¼ì 19 êîíôåò) 25+10=35

7 ÷àñ: (êëàä¼ì 29 êîíôåò) 35+11=46

8 ÷àñ: (êëàä¼ì 39 êîíôåò) 46+12=58

9 ÷àñ: (êëàä¼ì 49 êîíôåò) 58+13=71

10 ÷àñ: (êëàä¼ì 69 êîíôåò) 71+15=86

11 ÷àñ: (êëàä¼ì 79 êîíôåò) 86+16=102

12 ÷àñ: (êëàä¼ì 99 êîíôåò) 102+18=120

13�17 ÷àñû: êëàä¼ì ïî 99 êîíôåò, ÷èñëî êîíôåò êàæäûé ÷àñ óâåëè÷èâàåòñÿ íà 18, èòîãî ïîëó÷àåì

138, 156, 174, 192, 210 êîíôåò.

18�20 ÷àñû: êëàä¼ì ïî 199 êîíôåò, ÷èñëî êîíôåò êàæäûé ÷àñ óâåëè÷èâàåòñÿ íà 19, èòîãî ïîëó÷àåì

229, 248, 267 êîíôåò.

Çà îñòàâøèåñÿ 16 ìèíóò ÷òî-ëèáî ïîëó÷èòü íåâîçìîæíî.

Îòâåò: 267 êîíôåò.


