
Çàêëþ÷èòåëüíûé ýòàï îëèìïèàäû¾Ïîêîðè Âîðîáüåâû ãîðû¿2011/2012 ó÷åáíûé ãîä7�9 êëàññûÍà ïåðâîé ñòðàíèöå ðàáîòû (ïåðåä ðåøåíèÿìè çàäà÷) ïîìåñòèòå òàáëèöó îòâåòîâê íèì. Åñëè çàäà÷à íå ðåøåíà èëè íå äîâåäåíà äî îòâåòà, òî â ñîîòâåòñòâóþùåéãðà�å ïîñòàâüòå ïðî÷åðê. Ñòîëáåö ¾Áàëë¿, êîòîðûé òðåáóåòñÿ äëÿ ïðîâåðêè ðàáîòû,çàïîëíÿòü íå íóæíî.Çàäà÷à Îòâåò Áàëë�1�2�3�4�5 (à)�5 (á)�6�7 (à)�7 (á)�8 (à)�8 (á)�8 (â)Â ðåøåíèè çàäà÷è îöåíèâàåòñÿ, ïðåæäå âñåãî, ìàòåìàòè÷åñêàÿ ïðàâèëüíîñòü, îä-íàêî ïðèâåòñòâóåòñÿ è ðàöèîíàëüíîñòü ðåøåíèÿ, à òàêæå àêêóðàòíîñòü è ïîäðîá-íîñòü åãî òåêñòà. Âñå ðåøåíèÿ äîëæíû áûòü ïîëíûìè è îáîñíîâàííûìè, ññûëêè íàâû÷èñëåíèÿ íà êàëüêóëÿòîðå è èñïîëüçîâàíèå ðåçóëüòàòîâ, ïîëó÷åííûõ ñ ïîìîùüþñïåöèàëèçèðîâàííûõ êîìïüþòåðíûõ ïðîãðàìì, çàïðåùåíû. �àáîòû ñ èäåíòè÷íûìèðåøåíèÿìè íå ñìîãóò ïðåòåíäîâàòü íà âûñîêóþ îöåíêó.



1. Ïîñëå òîãî, êàê ïåøåõîä ïðîø¼ë ïîëîâèíó ïóòè è 1 êì, åìó îñòàëîñü ïðîéòè
1/3 ïóòè è 1 êì. ×åìó ðàâåí âåñü ïóòü?2. Âîäèòåëü ìàøèíû çàìåòèë, ÷òî îäîìåòð (ñ÷¼ò÷èê ïðîéäåííîãî ðàññòîÿíèÿ) ïî-êàçûâàåò ñèììåòðè÷íîå ÷èñëî (ò.å. ÷èñëî, êîòîðîå îäèíàêîâî ÷èòàåòñÿ ñëåâàíàïðàâî è ñïðàâà íàëåâî) 15951. �îâíî ÷åðåç ÷àñ îäîìåòð ïîêàçàë äðóãîå ñèì-ìåòðè÷íîå ÷èñëî. Ñ êàêîé ñêîðîñòüþ åõàëà ìàøèíà, åñëè â òå÷åíèå âñåãî ýòîãî÷àñà îíà åõàëà ñ ïîñòîÿííîé ñêîðîñòüþ?3. Íàéäèòå êîëè÷åñòâî íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, êîòîðûå äåëÿòñÿ íà 2012 è èìåþò, íåñ÷èòàÿ åäèíèöû è ñàìîãî ýòîãî ÷èñëà, ðîâíî 2199 ðàçëè÷íûõ äåëèòåëåé.4. Êâàäðàòíîå òàáëî ñîñòîèò èç 2012 × 2012 ÿ÷ååê, êàæäàÿ èç êîòîðûõ ìîæåòñâåòèòüñÿ èëè áûòü ïîãàøåíà. Èçâåñòíî, ÷òî ìîæíî ïåðåêëþ÷àòü ñîñòîÿíèå íàïðîòèâîïîëîæíîå îäíîâðåìåííî äëÿ âñåõ ÿ÷ååê íà ëþáîé ãîðèçîíòàëè, íà ëþáîéâåðòèêàëè è íà ëþáîé (íå îáÿçàòåëüíî áîëüøîé) äèàãîíàëè. �àðàíòèðîâàííî ëè(íåçàâèñèìî îò òîãî, êàêèå ÿ÷åéêè â íà÷àëüíûé ìîìåíò ñâåòèëèñü, à êàêèå áûëèïîãàøåíû) òàêèìè ïåðåêëþ÷åíèÿìè ìîæíî ïðèâåñòè òàáëî â ñîñòîÿíèå, êîãäàâñå ÿ÷åéêè ïîãàøåíû?5. Íàíî-ëÿãóøêà, ïåðåìåùàÿñü ïî ïëîñêîñòè, ìîæåò äåëàòü äâà âèäà äåéñòâèé:ïðûãàòü â íàïðàâëåíèè âçãëÿäà ðîâíî íà 1 ìåòð è èçìåíÿòü íàïðàâëåíèå âçãëÿ-äà íà óãîë, êðàòíûé 45 ãðàäóñàì. (à) Äîêàæèòå, ÷òî òàêèì îáðàçîì íàíî-ëÿãóøêà ìîæåò ïðèáëèçèòüñÿ ê ëþáîé òî÷êå ïëîñêîñòè íà ðàññòîÿíèå, íå ïðå-âîñõîäÿùåå 1 íàíîìåòðà. (á) Ìîæåò ëè íàíî-ëÿãóøêà, ïåðåìåùàÿñü òàêèì îá-ðàçîì, óäàëèòüñÿ îò òî÷êè, â êîòîðîé îíà èçíà÷àëüíî íàõîäèëàñü, ðîâíî íà 2,5ìåòðà?6. Òðåóãîëüíèêè A1B1C1, A2B2C2, . . . , A2012B2012C2012 òàêîâû, ÷òî âåðøèíàìè òðå-óãîëüíèêà A
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nè âïèñàííîé â ýòîò òðåóãîëüíèê îêðóæíîñòè (n = 1, 2, . . . , 2011). Íàéäèòå óãëûòðåóãîëüíèêà A1B1C1, åñëè èçâåñòíî, ÷òî íàèáîëüøèé óãîë ýòîãî òðåóãîëüíèêàðàâåí îäíîìó èç óãëîâ òðåóãîëüíèêà A2012B2012C2012.7. Ïåòÿ è Êîëÿ èãðàþò â òàêóþ èãðó. Ïåòÿ çàãàäûâàåò íàòóðàëüíîå ÷èñëî îò 1 äî2012. Êîëÿ íàçûâàåò íàòóðàëüíûå ÷èñëà, è ïîñëå êàæäîãî íàçâàííîãî ÷èñëà Ïå-òÿ ãîâîðèò ¾íåäîáîð¿, åñëè íàçâàííîå ÷èñëî ìåíüøå çàãàäàííîãî, è ¾ïåðåáîð¿,åñëè íàçâàííîå ÷èñëî áîëüøå çàãàäàííîãî. Åñëè æå íàçâàííîå ÷èñëî ñîâïàäàåòñ çàãàäàííûì, òî Ïåòÿ ãîâîðèò ¾óãàäàë¿, è èãðà çàêàí÷èâàåòñÿ ïîáåäîé Êî-ëè. Ïðè ýòîì åñëè â ïðîöåññå îòãàäûâàíèÿ äâàæäû âîçíèê ¾ïåðåáîð¿, òî èãðàçàêàí÷èâàåòñÿ ïîáåäîé Ïåòè. (à) Ñìîæåò ëè Êîëÿ ãàðàíòèðîâàííî âûèãðàòü,íàçâàâ íå áîëåå 100 ÷èñåë? (á) Íàéäèòå íàèìåíüøåå ÷èñëî N òàêîå, ÷òî Êîëÿãàðàíòèðîâàííî ñìîæåò âûèãðàòü, íàçâàâ íå áîëåå N íàòóðàëüíûõ ÷èñåë.8. Ìîæíî ëè ñëîæèòü ïðÿìîóãîëüíûé ëèñò áóìàãè, ñîãíóâ åãî íåñêîëüêî ðàç, èñäåëàòü îäèí ïðÿìîëèíåéíûé ðàçðåç òàê, ÷òî ïîñëå ðàçâîðà÷èâàíèÿ îòðåçàí-íàÿ ÷àñòü ïðåâðàòèòñÿ (à) â ïðàâèëüíûé òðåóãîëüíèê; (á) â ðàâíîáåäðåííûéòðåóãîëüíèê ñ çàäàííûì óãëîì ïðè îñíîâàíèè; (â) â òðåóãîëüíèê ñ çàäàííûìèóãëàìè?


